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Ïðèíöèï Äèðèõëå

1. a) Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîé ôóòáîëüíîé êîìàíäå åñòü äâà èãðîêà, êîòîðûå ðîäèëèñü â îäèí è òîò
æå äåíü íåäåëè.

á) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè æèòåëåé Ìîñêâû íàéäóòñÿ äåñÿòü òûñÿ÷, ïðàçäíóþùèõ äåíü ðîæäåíèÿ â
îäèí è òîò æå äåíü.

2. Íà ïëîñêîñòè íàðèñîâàíî 12 ïðÿìûõ, ïðîõîäÿùèõ ÷åðåç òî÷êó Î. Âåðíî ëè, ÷òî ìîæíî âûáðàòü
äâå èç íèõ òàê, ÷òî óãîë ìåæäó íèìè áóäåò ìåíüøå 17 ãðàäóñîâ?

3. Åñëè êëàññ èç 30 ÷åëîâåê ðàññàäèòü â çàëå êèíîòåàòðà, òî â ëþáîì ñëó÷àå õîòÿ áû â îäíîì ðÿäó
îêàæåòñÿ íå ìåíåå äâóõ îäíîêëàññíèêîâ. Åñëè òî æå ñàìîå ïðîäåëàòü ñ êëàññîì èç 26 ÷åëîâåê, òî
ïî êðàéíåé ìåðå òðè ðÿäà îêàæóòñÿ ïóñòûìè. Ñêîëüêî ðÿäîâ â çàëå?

4. Íà ïëàíåòå Òàó Êèòà ñóøà çàíèìàåò áîëüøå ïîëîâèíû âñåé ïëîùàäè. Äîêàçàòü, ÷òî òàóêèòÿíå
ìîãóò ïðîðûòü ÷åðåç öåíòð ïëàíåòû øàõòó, ñîåäèíÿþùóþ ñóøó ñ ñóøåé.

5. à) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ëþáûõ 2008 öåëûõ ÷èñåë íàéäóòñÿ äâà, ðàçíîñòü êîòîðûõ êðàòíà 2007.

á) Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ñòåïåíåé äâîéêè åñòü äâå, ðàçíîñòü êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 2008.

6. Â øêàòóëêå 101 ïóãîâèöà, êàæäàÿ îêðàøåíà â îäèí èç 11 öâåòîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ëèáî ñðåäè ýòèõ
ïóãîâèö íàéäóòñÿ 11 ïóãîâèö îäíîãî öâåòà, ëèáî 11 ïóãîâèö ðàçíûõ öâåòîâ.

7. Â àëôàâèòå ÿçûêà ïëåìåíè Íè-Áóì-Áóì 22 ñîãëàñíûõ è 11 ãëàñíûõ, ïðè÷åì ñëîâîì â ýòîì ÿçûêå
íàçûâàåòñÿ ïðîèçâîëüíîå áóêâîñî÷åòàíèå, â êîòîðîì íåò äâóõ ñîãëàñíûõ ïîäðÿä è íè îäíà áóêâà
íå èñïîëüçîâàíà äâàæäû. Áóêâû àëôàâèòà ðàçáèëè íà 6 íåïóñòûõ ãðóïï. Äîêàæèòå, ÷òî èç âñåõ
áóêâ îäíîé èç ãðóïï ìîæíî ñîñòàâèòü ñëîâî.

8. (8-9 êëàññ) Âû÷åðêíèòå èç ïðîèçâåäåíèÿ 1! · 2! · 3! · . . . · 99! · 100! îäèí èç ôàêòîðèàëîâ, ÷òîáû
îñòàâøååñÿ ïðîèçâåäåíèå áûëî êâàäðàòîì öåëîãî ÷èñëà.
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